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NOMBRES COMPLEXES, SYNTHESE °

CORRECTION

I. Montrons qu'il existe 2. points invariants et donnons l'affixe de ces 2 points
sous forme exponentielle:

I. a. Sous forme algébrique ?
Un point M d'affixe z (z # 0) est invariant ssi: Z’=1z

=2 <= 22+ 4z243=2 <=> 22+32+3=0.

Soit l'équation: 2> +3z2+3=0.

A=-3 == A= (‘/31')2.

D'olt 2. solutions dans C: ol,:-g-ﬁi,
2 2
3 V3.
022='—+—l.
2 2

Au total, sous forme algébrique, les 2 solutions sont:

3 V3 3 V3

z,=-—-—ietzg,=-—+—i
2 2 2 2
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I. b. Sous forme exponentielle ?

* Le module de z, est: lz|= V3.

* Soit 6, largument dez; z,= V3 (cos6 +ising) = V3 (-— - i—)

( V3
coS6 = 'Z
Par identification: < 5w
Sin = -I—
\ 2

5T

Sous forme exponentielle z, Sécrit: z,=V3 e’

* Le module de z, est: Izzl =v3.

* Soit 6, largument dez,: z, = V3 (cosO + ising) = V3 (-g + ’IE>
( V3
coS6 = 'Z
Par identification: < cad 6= -57-” +2kT,kEZ
sSin6 :I—
\ yA

Sous forme exponentielle z, S'écrit: z, = V3 e"'%v.

Au total, sous forme exponentielle, les 2. solutions s'écrivent:

z,= V3 e"? et z,= V3 e"'%
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2. Montrons que OAB est un triangle équilatéral:

OAB est un triangle équilatéral ssi: OA = OB = AB.

Or: 'OA:IZII => OA: ‘/3,
°OB=|Z?_| => 03:‘/3,
cAB=lz,-z| = AB=V3,

Au total, comme OA = OB = AB: e triangle OAB est bien un triangle
équilatéral

3. Déterminons 'ensemble k.
Soit M’ (Z’) avec: Z'=x'+1iy"

M est sur l'axe des réels ssi: Y'=0.
Or: Z=2>+4z+3, avec: z=x+iy.
Doi: 2’'=(x*-y*+ 4x+3)+i(2Zxy+ 4y)

Ainsi: M est sur Paxe des réels ssi:

2xy+4y=0 cad y=0 ou x=-2

Au total, Pensemble € correspond a P'axe des abscisses (y = 0) avec les
points de la droite d'équation x = -2.

4. Représentation graphique:

Dans le plan complexe, les points A et B ainsi que 'ensemble € sont
représentés sur le graphique suivant-:
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