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CORRECTION

I. Calculons U,
oU +2
lci: U = I tout n € IN
na U +5 pour
U =8

0

6xU+2 6x8+2 50
u,+5 8+5 13

Dans ces conditions: U, =

50
U,=E-

>
2

2. a a, Montrons que f est strictement croissante sur [ 0, +oo [:

6x+ 2 u
lci:  f(x)= (—)
A x+5 vV
*Df=[0;+o[
e Calculons f:
. ox+ 2 , .
La fonction f (x) = est dérivable sur [ 0; +oo [ comme quotient de

x+5
deux fonctions polyndmes dérivables sur [ 0;+oo [ avec x + 5 # 0 sur

lintervalle [ 0; + oo [.
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Ainsi, nous pouvons calculer f’ pour tout x €[ 0; +oo [.

(6)x(x+5)-(6x+2)x (1)

Pour tout x E[ 0;+0o [ f'(x)= (x + 5)*

(U’xV-UxV’)
V2.

_ 28

" (x+5)

- Etudions le signe de £’ sur [ 0; +w [ :

Comme 28>0et (x+5)*>0sur[0;+o [ f'(x)>0 et par
conséquent f est strictement croissante.

Le minimum de f est le point: A (0;£(0)) cad A (0;0, 4).

2. a a, Déduisons-en que pour réel x> 2, f (x) > 2:

OX2+2
2+5

=2

f(2)=

Comme f est strictement croissante sur [ 0; +o [:

x>2 = f(x)>f(2)=2

2. b. Montrons par récurrence que pour tout n € IN, U > 2.:

lei: U, ,=f(U)= Guu" +52', pour tout n € IN

n

U =8

0

* f est strictement croissante sur [ 0; +oo [.
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Nous allons montrer par récurrence que:
" pour tout entier naturel n. U >2."
Initialisation: U, =8> 2
Donc vrai aurang* 0 *.

Hérédité: Supposons que pour un certain entier naturel n, U > 2.
et montrons qualors U, , > 2.

Supposons: U > 2, pour un entier naturel n fixé.
(1

Dolt: (1) => f(U)>f(2)

= U,,>2 (f(2)=2)

Conclusion: Pour tout entier naturel n, U > 2.

3. a Montrons que la suite (U ) est décroissante:

Pour cela, nous devons déterminer le signede: U . - U

n+/ n

(2-U) U+ 1)
n+ 1/ n un+5

U +5>0 car U >2
*2-U <0 car U>2

U +1>0 car U >2

Dans ces conditions, U, - U < 0 et par conséquent: la suite (U ) est

bien décroissante. Elle est méme strictement décroissante.
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3. b. Déduisons-en que la suite (U ) est convergente:

D'aprés les questions précédentes pour tout entier naturel n:

{UM -U <0 { (U ) est strictement décroissante
: <=> .

u,>2 (U ) est minorée par m= 2

Or d'aprés le cours, toute suite strictement décroissante et minorée est
convergente.

Donc ici: la suite (U ) est convergente

4.a Calculons V.,

*n€EIN.

Dans ces conditions: Vo =_0

-~
]
N
o0
]
N
W™

Ainsi: V0 = %

4. b. Montrons que (V) est une suite géométrique de raison %:
_u-2 u

vn_ <> Vn+l= il
u +1 u. +1

e U +2
( . )+l
u+5
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_4u-8
T 7TU +7

l
~N s
x
-
+

!
~N| s

Par conséquent: la suite (V) est

-
[}
N

—

x V., pour tout n € IN.

4. c. c, Déterminons Ia limite de la suite (V. ):

* Le premier terme V, de la suite (V) est: V =

* Pour tout n € IN, nous pouvons écrire: V = % X ( ; ) :

e Dans ces conditions: lim Vn =
n->+4©

Dou: lim Vn =0.
n—+40

4. c. c,. Déduisons-en la limite de (U, ):

u-2
Nous savons que. V = ——.
u,+1
V+2
D'ol: un= ! .
-V +1
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z

3
lim ix(i)"
N>+ \ 7
0 car 4 €]0; /[
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v
Ainsic lim U = lim ( n+z>
n>+40  n-o+o\-V +/

n

_O+Z
0+

=2

Doi: Ilim U =2
n—+4©

4. d. Donnons la valeur renvoyée par la commande seuil (2-.00/) et

interprétons:

La valeur renvoyée par la commande seuil (2..00/) est: 14.

Il Sagit du premier terme inférieur a 2., 00!,
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