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NOMBRES COMPLEXES, SYNTHESE G

CORRECTION

I. a. Donnons les formes exponentielle et trigonométrique de | + i:

clemodulede I +iest: |I1+il=VIF+1* = |I1+il=VZ

« Soit 0, Pargument de | + i:

/+i=¢i<cose+isin9)
=V2 (g+:g)

Par identification:

cos 6 =
= 6=T .2k keZ
. 4

Sin 6 =

MR

Au total: « Sous forme trigonométrique | + i s'écrit:

1122 (on(T) 10(1)

« Sous forme exponentielle | + i S'écrit: |+ i=vZ x e(

-~

)

I. b. Donnons les formes exponentielle et trigonométrique | - i

clemodulede I-iest: |I1-il=vIZP+ 17 = |I-i|l=V2
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« Soit 0, Pargument de | - i

l-i=«/7<cose+isin6)

_ V7 (Q i Q)
2 2
Par identification:
cosS6 = Q
2 T
‘/_ => 6=-E+2k'IT,kEZ.
Sin6 = - —2-

Au total: « Sous forme trigonométrique | - i s'écrit:

i (e (D)o o)

« Sous forme exponentielle | - i Sécrit: 1-i=V2 x e'(' ) :

NE

2. a. Déterminons la forme trigonométrique de S :

D'aprés Moivre, nous pouvons écrire:

. (/+i)"=(\/2_.)"x(cos (%)Hsin (%)).

-(/-i)"=(w/i)"x(cos(-%)ﬂsin(-%)).

Or: cos(-x)=x et sin(-x)=- sin x.

Doz S =(/+i)y+(/-i)

= (V) [cos (%) + i Sin (%) + cos (%) - i sin (%)]
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=(Ji)"[zcos<%)]

=2 x (V2)" cos (%) ou: (v2)"2 cos (%)

Au total, la forme trigonométrique de S_est: S = (V2)™? cos (%)

2 b.» AFFIRMATION A: Vraie.

ni

¢
(S, ne contient pas de*i")

En effet: pour tout n € IN, (v2)"2 cos ( ) est toujours un réel.

» AFFIRMATION B: Vraie.

En effet: a chaque fois que %: u'*j“”,cos(%):cos(g-l-k'ﬂ')

et pour tout entier naturel k, cos (g + k ‘IT) =0.
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