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ON S’AMUSE ! e

CORRECTION

I. Donnons une solution entiére de (E):

L'équation (E)est: z*+22°-2-2=0.
En tatonnant, nous trouvons que z = | est une solution entiére de (E).

Au total, une solution entiére de (E)est: z=1€ IR.

2. Démontrons que, pour tout nombre complexe z, 'égalité (/) est vérifiée:
Soit (1), Pégalité: z*+222-2-2=(*+2-2)(*+z2+ ).
(2Z2+2-2)(Z+ 2+ =2+ + 2+ 22+ +2-22%-22-2

=z'+22%-2-2.

Au total: Pégalité (1) est bien vérifiée.

3. Résolvons I'équation E dans P'ensemble des nombres complexes:
Pour répondre a cette question, nous allons résoudre 2. équations:
2*4+2-2=0 et Z*+z2+1=0.
- Soit Péquation: z*+z-2=0.
A=9>0 <= A=(3)*>0.

D’olt 2 solutions dans C:
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-1-3
‘ZI=T => Z,:-Z_,
'Zzz-l2-|-3 => Z:?.:I’

- Soit léquation: z*+z+ 1=0.
A=-3<0 <= A:(\/El')?’<0.

D’olt 2 solutions dans C:

oz—-l- 3’ —>z—-_l-_3.i,

y = 7 = y = 7 2
-1+ V3i I V3 ;

014= 7 => ZL}:-E-}?-’-

oZ/:-Z
022_:/
/ \/5,'
oz3=-z_7.
I V3
ozl}:_z_'_?.l.

4. Le quadrilatere ABCD est-il un losange ?
I V3 i

Soient les points: A (1), B(-—+— ), C(-2) et D( ----- )

2 2
Le quadrilatére ABCD est un losange ssi:
- AB =DC
-AD=BC

- (BD) L (CA)
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avec:
B
C
D
Or: - AB=DC SSi z_=2z2_..
AB DC
3 V3,
Ici Zﬁ<-i+7"> et Z_C,=

Donc: AD =BC.

CZ,-Z
«(BD) L (CA) ssi

[ci: ZA-ZC: -2
RN EE DIy
=v3.i
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2,

-4

Donc: est un imaginaire pur.

Au total, comme AB = DC et AD =BC et (BD).L (CA):

le quadrilatére ABCD est bien un losange.
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