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EQUATIONS DU SECOND DEGRE e

CORRECTION

I. Résolvons dans € Péquation z> - 2 (2-i)z+3 (/- 2i)=0:

Soit léquation: 2*-2(2-i)z+3(/1-2i)=0 (az*+bz+c=0)

Calculons: A= b?*- 4ac.
Icii a=1,b=-2(2-i)etc=3(!-2i)

Doa: A=8i
Nous devons trouver un nombre complexe 0t = a + ib tel que: o= A.
Nous avons: « 0> =(a+ib)*=a*- b* +i(2ab),

«A=8i.

ar-b*=0
eDoll: 0*=A <= :
2ab=28

« De plus, comme o2 = A: lalF =IAl cad a*>+b*=38.

Par conséquent, nous obtenons le systéme suivant:
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ar-b*=0 ar-b*=0 ar-b*=0
a*+b*=8 <=>< a>2+b*=8 cad a*+b*=8 (I).
2ab=8 ab= 4 ab>0 (i)

Du systéme (I), nous déduisons 20*=8 cad a*=4 cad a=2oua=-2.
Dans ces conditions: b=2oub=-2.
Notons que l'inégalité (i) nous permet d'affirmer que a et b sont de méme signe.
Ainsi;. o'=-2-2i et aA"=2+2i.

Prenons o’ (nous aurions pu prendre aussi o.”).

Nous avons donc: «z,= -b-o
2a

-b+ o
2a

.27.:

En conclusion, les deux solutions sont:

2(2-i)+2+2i
°Z,= ; e2,=3,
cad -
2(2-i)-2-2i ez,=1-2i
e Z =
> 2

2. Résolvons dans € Péquation 2- (1 + iV3)z- 1+ i3 =0:

Soit Péquation: z*-(1+iV3)z-1+iY3=0 (az*+bz+c=0)
Calculons: A=b?*- 4ac.
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leii a=1b=-(1+iy3)etc=-1+iy3.

Do A=2-2iy3.
Nous devons trouver un nombre complexe 0. = a + ib tel que: o*=A.

Nous avons: « 0> =(a+ib)*=a*-b*+i(2ab),

A=2-2i3.

a*-b*=2

eDol: 0*=A <= . :
{2ab=-2_\/3

« De plus, comme o2 = A: lalP=IAl cad a*+b*=4.

Par conséquent, nous obtenons le systéme suivant:

a*-b*=2 a*-b*=2 a*-b*=2
a*+b*=4 <=< a*+b*=4 cad < a*+b*=4 (I).
2ab=-2V3 ab=-V3. ab< 0 (i)

Du systeme (I), nous déduisons 20> =6 cad a*=3 cad a=Y3 oua=-y3.
Dans ces conditions: b= loub=-I.

Notons que linégalité (i) nous permet d'affirmer que a et b sont de signes opposés
Ainsii o'=v3-i et a"=-y3 +i.

Prenons o’ (nous aurions pu prendre aussi o.”).
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-b-0o
Nous avons donc: e« z,= b
2a
- )
7= b+
2a

En conclusion, les deux solutions sont:

_1+iV3 V34

: 2
l+i‘/3 +‘/3-i

() 2: 2-
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. = (I-‘/3)+i(‘/3+ 1)

2
(I+‘/3)+i(‘/3-l)
022_=

2
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