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A. Divisibilité dans Z :

1. Définition :
Soit a et b deux entiers relatifs, avec b = 0.
On dit que b divise a, et on note b|a, ssi il existe k € Z tel que:

a=k-b.

2. Exemple:
21=3x7,donc 3 et 7 sont des diviseurs de 21.
Les diviseurs de 21 dans IN sont: 1, 3,7, 21.

Donc, nous pouvons écrire: 1|21, 3|21, 7|21 et 21|21.

3. Vocabulaire :
On dit: ¢ "b est un diviseur dea"
* " a est divisible par b "

e "a est un multiple de b ".

4. Propriétés:
e Soit "a" et "b" deux entiers relatifs, avec b = 0:
alb <=> (-a)[b <=> a|(-b) <=> (-a)|(-b).
e Soit"a" et "b" deux entiers relatifs, avec b = 0:
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—> Si"b" divise "a" alors les multiples de " a" sont des multiplesde "b",

— Si"b" divise "a" alors les diviseurs de "b " sont des diviseurs de "a"'.

eSoit"a","b" et "c" des entiers relatifs, aveca =0 etb = 0:
—> Si"a" divise "b" et "b" divise "c", alors "a" divise "c",

—> Si"a" divise "b" et "c" alors, "a" divise toute combinaison linéaire
de"b" etde"c" cad c.b+f.c (o etfP €2).

B. Division euclidienne:
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1. Définition :
Soit a un entier relatif et b un entier naturel non nul.
On appelle division euclidienne de a par b I’opération qui, au couple (a; b),
associe I’unique couple d’entiers relatifs (q; r) tel que:
a=bq+r, avec 0 €r<h.
2. Vocabulaire:
* a = dividende
* b = diviseur
* q = quotient
* r =reste.
3. Exemple:
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La division euclidienne de 73 par 7 est:

73
03 | 10
3

¢ 73 est le dividende
¢ 7 est le diviseur
* 10 est le quotient

¢ 3 est le reste.
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