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MINI COURS 

La congruence
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A. Congruence dans A. Congruence dans : : 

1. Définition :1. Définition :

Soient a et b deux entiers relatifs et n un entier naturel non nul.Soient a et b deux entiers relatifs et n un entier naturel non nul.

On dit que " a " est congru à " b " modulo " n " quand:On dit que " a " est congru à " b " modulo " n " quand:

		 " a - b " est un multiple de " n "." a - b " est un multiple de " n ".

2. Notations :2. Notations :

• • a a  b [ n ]b [ n ]

• • a a  b ( mod n ).b ( mod n ).

3. Exemples :3. Exemples :

• • 15 15  7 [ 2 ]7 [ 2 ]

• • 21 21  0 [ 7 ]0 [ 7 ]

• • - 5 - 5  - 1 [ 4 ]   - 1 [ 4 ]    ((  - 5 - ( - 1 ) = - 1 x 4- 5 - ( - 1 ) = - 1 x 4  ))..

B. Propriétés B. Propriétés 11 :  : 
Soient a, b et c trois entiers relatifs et n un entier naturel non nul.Soient a, b et c trois entiers relatifs et n un entier naturel non nul.

• • a a  0 [ n ] 0 [ n ]  ssi:ssi:   a est divisible par na est divisible par n

• • a a  a [ n ]a [ n ]

• • r est le reste de la division euclidienne de a par n 	r est le reste de la division euclidienne de a par n 	ssi:ssi:

1



Fr
ee

m
at

hs
 : T

ou
s 

dr
oit

s 
ré

se
rv

és

freemaths . fr  •  Mathématiques	 La congruence

	 a 	 a   r [ n ]   et   0 r [ n ]   et   0  r < n r < n

• si • si a a  b [ n ]   et   b b [ n ]   et   b  c [ n ], c [ n ], alors:alors:   a a   c [ n ].c [ n ].

C. Propriétés C. Propriétés 22 : :
Soient a, b, c et d des entiers relatifs et n un entier naturel non nul.Soient a, b, c et d des entiers relatifs et n un entier naturel non nul.

• • si si a a  b [ n ],b [ n ], alors: alors:   a + c a + c  b + c [ n ]b + c [ n ]

• • si si a a  b [ n ] et c b [ n ] et c  d [ n ],d [ n ], alors: alors:   a + c a + c  b + d [ n ]b + d [ n ]

• • si si a a  b [ n ],b [ n ], alors: alors:   a c a c  b c [ n ]b c [ n ]

• • si si a a  b [ n ] et c b [ n ] et c  d [ n ],d [ n ], alors: alors:   a c a c  b d [ n ]b d [ n ]

• • si si a a  b [ n ],b [ n ], alors: alors:   aa p p   bb p p [ n ]  [ n ]  (( p  p ıı  � **  ))..
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